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8. razred

KONGRUENCIJE PO MODULU II

1. Za svaki prirodan broj n broj n3 + 11n je de	iv sa 6. Dokazati.

2. Odrediti sve prirodne brojeve n za koje je broj 2n−1 de	iv sa 7. Dokazati da ne postoji
prirodan broj n takav da je broj 2n + 1 de	iv sa 7.

3. Odrediti sve proste brojeve p za koje je broj 2p
2
+ 1 de	iv sa 13.

4. Za svaki prirodan broj n bar jedan od brojeva 33n + 23n i 33n − 23n je de	iv sa 35.

Dokazati.

5. Dokazati da za svaki prirodan broj n va�i da broj 52n−1−1 nije de	iv sa brojem 4n−1.

6. Ako su x i y prirodni brojevi koji nisu de	ivi sa 3, onda je broj x6 − y6 de	iv sa 9.

Dokazati.

7. Prirodan broj n i zbir �egovih cifara imaju isti ostatak pri de	e�u sa 9. Dokazati.

8. Zbir cifara broja 95000 je a. Zbir cifara broja a je b, a zbir cifara broja b je c.
Odrediti c.

9. (JBMO 1999) Ako je An = 23n + 36n+2 + 56n+2, odrediti najve�i zajedniqki delilac

brojeva An, gde je 0 ≤ n ≤ 100.

10. Dokazati da jednaqina x2 + y2 = 6 · 10500 nema rexe�a u skupu prirodnih brojeva.

11. Odrediti najma�i prirodan broj oblika |53k − 37l|, gde su k i l prirodni brojevi.

Zadaci za samostalan rad

1. Odrediti sve prirodne brojeve n za koje je broj 3n2 + 3n+ 7 de	iv sa 5.

2. Nijedan od brojeva a, b, c, d i e nije de	iv sa 5, a �ihov zbir je de	iv sa 5. Dokazati

da je zbir petih stepena ovih brojeva de	iv sa 5.

3. Odrediti sva rexe�a jednaqine x3 + y3 + z3 = 50000 u skupu prirodnih brojeva.


