MATEMATUYKA AKAJIEMUJA

AKALEMUJA

A

[Ipunpeme 3a NpUjeMHU UCHUT U3 MATEMATUKE
3a ynuc Ha dakyaTer

APUTMETNYKU N TEOMETPMNJCKU HIN3

Teopujcku yBoz,
ApurmeTunuku HU3

e Hus 6pojeBa ay,as,. .. je apurMeTHIKu HU3 (TIpOrpecuja) ako je
Gn+1 =ap+d, neN.

Bpoj d je pasaura apurMeTnykor HU3A.

® 33, OIIIMITH YJIaH Gy aPUTMETUYKO HU3a BAazKU 1A je
anp =a;+ (n—1)d.
e 3a 30up NpBUX N UJIAHOBA APUTMETUIKOT HU3A, Y O3HAIM Sy, BAXKH Jia je

Sp = g(Qal + (n—1)d).

e Baxwu na je
_ On—k + Qntk

ap = 5 , n22,kz<n.

TeomeTpujcku HU3

e Hus 6pojesa aq, ag, ... je reomerpujcku Hu3 (uporpecuja) ako je
ant+1 = apn-q, n€N,a1 #0,q#0.
Bpoj q je xoauunux reomerpujckorT HE3A.

e 3a ONIMITH WIAH (4, TEOMETPUJCKOT HU3a BAKH A& j€

e Baxwu na je
a% =an_k Ontk, N >2,k<n.



e Ako je |q| < 1, onuya Baxu ja je

> 1
n_ _ =

3anmaiu
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(ET® 2019) Mspauynarun obum Tpoyria duje cTpaHune o6padyjy apUTMETHIKY IPOTPECH)Y
ca passmkoM 4 cm u uuju je jeman yrao 120°.
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(ET® 2012) Vspauynaru 36up npsux 2012 wiaHOBa ADUTMETHIKOT HA3A

. (®OH 2015) Jar je apurTmMeTuuku HU3 a1, G2, A3, - - . AKO je 2a9 —ag + a5 = 19 u ag + a7 = 43,

u3padyHaTH 30up age + as3 + - -+ + asp.

(ET® 2017) ¥V apuTMeTHYKOj IPOrPECHUjH BaXKH Ja je asy = a u azg = B, (o, f € R, a # ().
Wszpaaynaru 36up npsux 160 ananosa te mporpecuje.

(MAT® 2011) 36up apyror u jeJaHAECTOr WIAHA APUTMETHYKOr HuU3a je 28. VzpauyHaTu
30up Tpeher, meTor, OCMOT W AECETOT WJIaHa TOT HU3A.

(®OH 2012, MAT® 2014) Axko je KONWYHWK JIECETOT W JAPYTOT WiaHa pacrylie apurMeTnike
nporpecuje jeJiHak 5, a 36up KBaJIpaTa MpBa TPU WIAHA Te MPOrpecuje jeHak 56, n3padyHaTu
2012-tu wnanm Te mporpecuje.

(MAT® 2013) 36up npBux meT WiaHOBA apuTMeTHYKe mporpecuje je 180, a 36up mpBux ocam
wranoBa je 204. Kosimko npBux wianoBa Tpeba cabparu ja ce jobuje 30up 1857

(ET® 2015) JlaTa je apurmMeTHaka NpOTpecuja a, as, . . . 3a 9ujy pasnmky d Baxwm gajed = 1, a
36up upBux 98 wianoBa a1 +as+- - -+agg jequax je 137. Mzpauyuarn 306up as+as+ag—+- - -+ags.

(MAT® 2020) 36up upsux 5 4IaHOBA HEKOHCTAHTHOT APUTMETHYKOT HU3A jEJIHAK je 30upy
NIPBUX 8 IHErOBUX WIAHOBA, & MIPOM3BOJ, IPBa 3 WaHa TOT HU3A jeTHAK je MPOU3BOIY IPBUX 6
BEroBux 4JjaHOBA. I/I3paquaTI/I IIPOU3BO/I IIPBA TPU YJ/JIaHA HU3A.

Har je um3 a3 = 2, ag = 3, a3 = 6, ag = 11, a5 = 18,..., TakaB 1a pas3juKe y3aCTOITHUX
41aHOBa 00pa3yjy apuTMEeTHUKM HU3. VI3padyHaTH asgg.

(ET® 2021) Oppeaurtn KOJMKO jEJHAKMX UJIAHOBA MMAJy APUTMETHYKE NPOTPECHUje
2,7,12,17,... 1 2,5,8,11,... ako cBaka on mbux nMma 121 4iam.

(ET® 2018) Ilpsa jBa wiana pactylie reomerpujcke mporpecuje ¢y pelnemba jeTHATHHE

225inx 3 — 22sinz

1 4 92sinz - 5 _ 92sinz

na uarepsaay (0,7). Axo je 36up oBe mporpecuje 6517, m3padyHaTtn ykynasn Opoj HmeHHX
YJIAHOBA.

(®OH 2016) Tdar je reomerpujcku HU3 ai, az, as, . ... Axo je as—ag = 756 u az+ag+aq = 252,
u3pavdyHaTu a] + ag.

(®OH 2020) 3a wiaHOBE reOMETDPHCKOT HU3A a1, A2, A3, ... YAJU CYy CBU UIAHOBU MO3UTHUBHH,
BaXXu a% + a7 = 2@?1 u a5 = 2az + 3a3. Uspaaynaru 36up npBux mecer wIaHOBA OBOT HU3A.

(®OH 2019) Ako je 36up Tpu 6poja KOjU Cy Y3aCTOINHH WIAHOBH pacTyhier reoMeTpujcKor

HU3a jemHak 42, a 36up HBUXOBUX PEIUIIPOYHUX BPEIHOCTH JETHAK ——, U3PATYHATH TPOU3BOJ,
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(ET® 2013) 36up upsa Tpu wiana pactyhe apurmerndke nporpecuje je 54. Axo o mpsor
WIaHa Te MPOTPECHje OLy3MeMo 3, PYTH WIAH OCTAaHE HEMpOMereH, a TpeheM wiaHy J101amMo
12, mobujamMo mpBa TpU WIAHA TeOMeTPHjcKe mporpecuje. M3padyHaru KOJUIHUK T€ reoMe-
TPHjCKe TIPOTPecHje.

(MAT® 2018) ¥V apuTMETHYKOM HU3Y Ca PA3JMIUTUM 9JIaHOBUMA, IPBU, Tpehu n ceamu uian
06pa3yjy reoMeTpHjcKd Hu3. AKo je 30Mp APYror u MIeCTOr WiaHA apUTMETHIKOr HU3a jeJHAK
70, m3pavyHaATH JECETU UJIAH TOT HHU3A.

(®OH 2017) Axo je a1, as,as, ... onanajyhin reomerpujcku Hu3 umju je 36up npBa TPU UIAHA,
28 u aKo cy ay, as, ag — 4 TpBa TPHU WIAHA HEKOT APUTMETHIKOT HU3A, U3PAUYHATH 30UD MPBA
YEeTHUPH WIAHA TOT APUTMETHIKOT HU3A.
(MAT® 2016) VcnuraTu j1a ju je HU3 9@ja Cy MpBa TPHU WiaHa Gpojesu 2, V6—v2ud—2V3
APUTMETUYIKHA, TEOMETHJCKY WJIM HUJEIAH OJ THX.

1 1 1
(MAT® 2017) Uspauynaru 36up npsux 100 wianosa uusa 1,1, 2, 2’ 4, YO , 2", STIARE

(MAT® 2012) Ckyn cBux npupojaux 6pojeBa pasbujen je Ha rpymue Ha caegehu naumn: {1},
{2,3}, {4,5,6}, {7,8,9,10} ... Uspauynaru 36up csux 6pojesa 99. rpyrme.

(ET® 2011) Uspauynarn 36up GECKOHAYHE r€OMETPH]CKE TIPOTPECH]je

2+1 1 1
virl, +z
V2-1 2-v2 2

(ET® 2014) Hekaje s=1+q+ ¢+ (lgl <) muS=1+Q+ Q>+ ---(|Q| < 1), rne cy s
u S paru 6pojesu. Uzpauyuaru 36up 1 + qQ + ¢2Q% + ¢>Q3 + - - -.

(MAT® 2015) Hus (ay,) je 3amar ca a; = 1, ag, = ap — 1 1 agpy1 = apn + 1. Kosuko je agor57

13an€N.

(MAT® 2019) Hus (a,) oapeben je ycaosuma a; = 3, ag = 15 v apyo = a
a
UspadyynaTu wiad aggrg TOr HUA3A. "

3amamnu 3a BexKbambe

1.

(MAT® 2019) Axko 3a apurmeTndkd HE3 (a,) BaXKu a] + a7 = 22 u azay = 88, U3paUyHATH
ay.

. Ao 3a n-TW YiIaH apEUTMETHUKE MPOTPECHje BaXKW 1a je 4p, = M, a 33 M-TA WIAH T€ UCTE

MPOrpecuje BaXKu Ja j€ Ay, = N, THE Je N > M, U3PAUYHATH UJIAH Qp—py-

(®OH 2014) 36up npBUX JEBET YIAHOBA apuUTMETHYKE mporpecuje je 3a 164 sehu om 36upa
IIPBUX T YWIAHOBA Te Hporpecuje. AKo je mepeTd wiad 3a 14 Mamy 01 JBOCTPYKE BPETHOCTH
MIEeCTOT 4JIaHA, U3PAYYyHATH IIPOU3BO/I IIPBA JIBA YJIAHA JATe HPOTrpPecuje.

(MAT® 2021) Axko je S, 36up mpBux n 9YJIaHOBA APUTMETHIKE MPOrPECHje W BAXKH Ja je

Sg 1 7
— = —, U3pAUYyHATH ——

S5 2 So1”
(MAT® 2015) Hara je apurmermuka nporpecuja ai,as,as, ... Axo je ap = 3, ap, = 136 u

n
Z ar = 1390, komuko je as?

k=1

. . . . 65
(®OH 2013) Tara je reomerpujcka mporpecuja ai, as, as, - ... Axo je ay +ay = 16 1% +ag =
65 a

3
—, H3padyyHaTu —.
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(ET® 2016) ¥ pacryhoj apurMeTndkoj nporpecuju o 11 4maHOBa, IPBU, METH U jeJAHACCTH
YJIAH YWHE MPBa TPHU WIAHA T€OMETPUjCKE Tporpecuje. AKO je TPBU UIaH T€ apUTMETHIKE
nporpecuje jeanak 24, u3padyHaTu 30Up CBUX YIAHOBA T€ aPUTMETUUIKE IPOTPECH]eE.

(®OH 2021) Heka je ai,asz,as, ... apurmernaka nporpecuja ca melycobHO pasmmaurum «iia-
HOBUMA. AKO Cy a1, ag U G109 Y3aCTOITHU WIAHOBU HEKE F€OMETPHjCKE MPOTpechje, M3padyHATH
a2021

BPEJIHOCT U3PA3a .
a1

(®OH 2018) Peasinu 6pojepu a, b u ¢, auju je 36up jeauak 19, gmne pacryhin reoMeTpujcKu

nu3. Ako 6pojesu a, b u ¢ — 1 unne apurMernuKkyu nu3, uspadynaru ¢ - (a + b) L.

(ET® 2020) ®@urypa F) mobujeHa je TakO IITO je W3 jeJHAKOCTPAHUIHOT TPOYIJIA UHja je
noBpruHa P n30avueH Tpoyrao unja Cy TeMEeHa CPEINIINTA CTPAHUIA, TOga3HoT Tpoyria. Purypa
F ce cacroju u3 3 Tpoyria. Qurypa Fy nobujena je Tako mro cy u3 dpurype F) nzbdaueHa Tpu
TPOYIJIa 4¥ja Cy TEMEeHa CPEJUINTa CTPAHUIEA TPy Tpoyria koju uune durypy Fi. @urypa Fh
ce cacroju u3 9 rpoyriiosa. Qurypa F,, 1 jgobujena je tako 1o je u3 ¢purype F, uzbadeno 3n
TPOYTJIOBA, YMja Cy TEMEHA CPEJIUINTA CTPAHUIA 3n TPOyriaoBa kKoju duue ¢hurypy F,. Uzpauy-
HaTu 36up nospiuHa cBux ¢urypa F,, n € N, no0ujeHrx Ha ONUCAHU HAYUH.



